Repetisjonsoppgaver Il

Induksjon
Benytt induksjon for a lgse fglgende fire oppgaver.
Oppgave 1. La n vare et naturlig tall. Bevis at

2" =1 (mod 15).

Oppgave 2. Sekvensen av Fibonaccitall uy, ug, us, ...er definert ved rekursjon som
folger:

(1) w1 =1

(2) uz =1,

(3) Anta at uj, ug, ..., uy har blitt definert, hvor m > 2. Da definerer vi:

Um+1 = Um + Um—1.

Sekvensen av Lucastall vy, vg, vs, ...er definert ved rekursjon som fglger:
(1) vy =1,
(2) vo = 3;
(3) Anta at vy, vo, ..., vy, har blitt definert, hvor m > 2. Da definerer vi:

Um+1 = Um + Um—1.

La n veere et naturlig tall slik at n > 2. Bevis at
Up = Up+1 + Un—1.
Oppgave 3. La n vere et naturlig tall. Bevis at
ug + 2ug4 + 3ug + - - - + nu2y = MU — U2p.-
Oppgave 4. La n vere et naturlig tall. Bevis at

2", =n  (mod 5).



